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TRIANGULO

Definicion.- Si A, By C son tres puntos no colineales, entonces la
union de los segmentos AB, BC y AC, se denomina triangulo.

B

Vértices: A,ByC
Lados: AB,BCy AC
Notacion:

A AABC: Se lee, triangulo ABC
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ANGULO INTERIOR EN EL TRIANGULO

Un triangulo determina tres angulos, los cuales se denominan,
angulos del triangulo o angulos internos del triangulo.

B

Los angulos internos del triangulo ABC son:
/BAC, ZABCy ZBCA

Se pueden indicar: ZA, ZBy £C

A C

\
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ANGULO EXTERNO EN ELTRIANGULO

Definicion.- Es el angulo adyacente y suplementario de un angulo
interior del triangulo, es decir, es cada uno de los angulos que
determina un par lineal con un angulo interno del triangulo.

B

En el triangulo ABC, un angulo externo
es: ZBCQ
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EXTERIOR DE UN TRIANGULO
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REGION TRIANGULAR

Definicidon.- La unidon de un triangulo y el interior, se denomina
region triangular.

Interior

C
|Region Triangular] = [AABC] U [Interior]

%
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se denota como 2p.

B

PERIMETRO DEL TRIANGULO

En el AABC

Perimetro: 2p
2p=a+b+c

Semiperimetro: p

_a+b+c
s/

Es la suma de las longitudes de los tres lados del triangulo y
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EJERCICIO 01

ndique los valores de verdad de las siguientes proposiciones:
El triangulo, es un conjunto convexo.

. En el triangulo, la interseccion del interior y el exterior es él
triangulo.

Ill. El perimetro del triangulo es la suma de los lados.

A) VWV B) VFV C) FVV

D) FFF E) FVF
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Indique los valores de verdad de las siguientes proposiciones:

. . El tridngulo, es un conjunto convexo.

RESO LUClON 01 Il.  Enun triangulo, la interseccion del interior y el exterior es él
triangulo.

lll.  El perimetro del triangulo es la suma de los lados.

|. FALSO.

Por definicidn de conjunto convexo, el triangulo es conjunto no
convexo

Il. FALSO.

El interior y el exterior del triangulo son disjuntos, la
interseccion es el vacio.

l1l. FALSO.

El perimetro del triangulo, es la suma de las longitudes de los
lados.
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SEGUN LOS LADOS

1. Triangulo equilatero
Los tres lados son congruentes.

B

A = C

En el triangulo equilatero ABC: AB = BC = AC

En el triangulo equilatero, cada angulo mide 60

%
UNIVERSIDAD NACIONAL DE INGENIERIA - Centro de Estudios Preuniversitarios CICLO: PREUNIVERSITARIO 2024-|



2. Triangulo isdsceles

Tiene dos lados congruentes, el tercer lado se denomina
base.

B

EAABC, es isosceles AB = BC
a AC es la base

A C

Los angulos en la base son congruentes: /A= /C

%
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3. Triangulo escaleno
No tiene lados congruentes.

B

El AABC, es escaleno

C a a=b
d+C
b=c
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SEGUN LOS ANGULOS

1. Triangulo rectangulo
Tiene un angulo recto.

A

B C

ABC es un triangulo rectangulo, recto en B

ABy BC: Catetos
AC: Hipotenusa

Teorema de Pitagoras: (AC)2 = (AB)2 - (BC)2

%
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2. Triangulos oblicuangulos. No tienen angulo recto, pueden ser:

Triangulo acutangulo Triangulo obtusangulo
Los tres angulos son agudos.  Tiene un angulo obtuso.
p B
o o 0
A C A C
El AABC es acutangulo: El AABC, es obtusangulo,
a,fy6 <90 obtusoen A: 8 > 90
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EJERCICIO 02

ndique el valor de verdad de cada proposicion:

Un triangulo es equilatero, si los tres lados son congruentes.
l. Un triangulo isdsceles, tiene solo dos lados congruentes.
Il. Un triangulo escaleno, tiene tres lados no congruentes.

A) FFF B) FFV C) FVV
D) VWV E) VVF
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Indique el valor de verdad de cada proposicion:
|. Un triangulo es equilatero, si los tres lados son congruentes.

RESOLUCI(’)N 02 Il. Un triangulo isdsceles, tiene solo dos lados congruentes.

l1l. Un triangulo escaleno, tiene tres lados no congruentes.

|. VERDADERO
por definicion

Il. VERDADERO
por definicion

Ill. VERDADERO
por definicion

%
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de un triangulo es 180.

TEOREMAS EN EL TRIANGULO

Teorema. La suma de medidas de los tres angulos interiores

En el AABC

a+pf+6=180

UNIVERSIDAD NACIONAL DE INGENIERIA - Centro de Estudios Preuniversitarios

CICLO: PREUNIVERSITARIO 2024-|



Teorema. En un triangulo, la medida de un angulo exterior es
igual a la suma de medidas de los angulos interiores no
adyacentes con el.

En el AABC

¢=a+p

O\
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En el AABC

Teorema. En un triangulo, la suma de las medidas de los
angulos exteriores, uno por vértice, es 360.

Y+ o+ ¢ = 360

UNIVERSIDAD NACIONAL DE INGENIERIA - Centro de Estudios Preuniversitarios

CICLO: PREUNIVERSITARIO 2024-|



Teorema. En un triangulo, al mayor lado, se opone mayor
angulo y reciprocamente.

En el AABC

a>cea>0
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Teorema. En un triangulo, la
longitud de un lado es menor
que la suma de las longitudes
de los otros dos.

B

a<b+c

b<a+cC

c<a+b

La longitud de un lado es mayor
que la diferencia de las
longitudes de los otros dos.

Demostracion:
Enel AABC:sea c<b

Si a<b+c ...(1)
b<a+c ... (2)

en 2 se resta c ambos miembros

b-c<a+c-c
b-c<a .....(3)

Entonces de (1) y (3)

b-c<a<b+c
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B

En el AABC

/' Teorema. En un triangulo isésceles, a lados congruentes se
oponen angulos congruentes y reciprocamente.

a=c & oa=06
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Problema 01

En un triangulo, las longitudes de los lados menores suman 20 u.
Calcule, en u, la suma de los valores pares de la longitud del mayor
lado.

A) 46 B) 50 C) 52 D) 58 E) 60
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En un triangulo, las longitudes de los lados menores suman
20 u. Calcule, en u, la suma de los valores pares de la longitud
del mayor lado.

Resolucion 01

i) Dato: a+b= 20

ii) Dato: a<x

C b <X
Sumando: a + b < 2x
a b
Luego: 20 < 2x » 10<x...(1)
y A Teorema:x<a+b » x<20...(2)

De (1) y(2):10<x< 20

Enteros pares:

12+14+16+18 =60

\
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" Problema 02

En un tridngulo ABC, se traza la ceviana AF, de modo que el tridngulo
ABF sea acutangulo. Si AF =8 uy FC = 6 u, entonces la suma de los
valores enteros (en u) de AC es

A) 26 B) 30 C) 36 D) 45 E) 50
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., En un tridngulo ABC, se traza la ceviana AF, de modo que el tridangulo ABF
Resolucmn 02 sea acutangulo. Si AF = 8 uy FC = 6 u, entonces la suma de los valores
enteros, en u, de AC es

En el A AFC, teorema:

) Sia>90» X% > 62 + 82
S x>10 ...(1)

. i)Six<6+8 B x<14..(2

De (1) y (2), los enteros: 10<x< 14
Luego: Xe{11;12;13}

Suma de valores = 36 u
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Problema 03

Las longitudes de los lados de un triangulo estan en progresion
aritmética de razon 6 u. El minimo valor entero del perimetro, en u, es

A)36 B) 37 C) 38 D) 39 E) 40
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. Las longitudes de los lados de un triangulo, estan en progresion
/' Resolucion 03 aritmética de razon 6 u. El minimo valor entero del perimetro, en u, es

Longitudes de lados, en progresion

: aritmética, de razon 6 u, pueden ser:
El perimetro,es:p=(x — 6) + x + (x + 6)
x-6 <& 0 =3x ... (1)
Teorema: x > (x+6)—(x—6)
C X>X+6—-X+6

X X>12
3x > 36
P> 36

\
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ALTURA

Definicion.- Es el segmento perpendicular a un lado del triangulo,
’ér_a%]adloddesde el vértice opuesto, hasta la recta que contiene a
icho lado.

2] B B

] O _HE C
A H C H A C A (H)

BH es altura del AABC

%
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MEDIANA

Definicion.- Es el segmento que tiene por extremos, un vértice
del triangulo y el punto medio del lado opuesto.

B

A m M m C
En el AABC

BM es mediana
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MEDIATRIZ

Definicion.- Es la recta perpendicular a un lado del triangulo,
en el punto medio.

A
B L

En el AABC

L es mediatriz del lado AC
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BISECTRIZ INTERIOR

Definicion.- Es el segmento de bisectriz de un angulo interior
del triangulo, cuyos extremos son el vértice del angulo y un
punto del lado opuesto.

B

o\ &

En el AABC

BD es bisectriz interior

%
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BISECTRIZ EXTERIOR

Definicion.- Es el segmento de bisectriz de un angulo exterior del
triangulo, cuyos extremos son el vértice de dicho angulo y el punto
de interseccion con la recta que contiene al lado opuesto.

En el AABC

BE bisectriz exterior

AB > BC

\
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OBS:

En un triangulo, se denomina ceviana al segmento cuyos extremos son,
un vértice y un punto cualquiera de lado opuesto, diferente a los
vértices.

En el AABC

BD es ceviana
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TEOREMAS

\
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